(ili)  Demostracion

El tridngulo FOU es is6sceles, (@) OU _LUP por construccion
luego ZFOU = ZFUO (b) UP L QT por construccion
(c) OU y Up son paralelos
(d) AOFU ~ AFQT por (c)

(e) el triangulo FQT es isésceles por construccion auxiliar 4
(Lema 4)

EC E (a) ZFPU = ZOFL alternos entre paralelas
GD OP
(b) ZFUP = ZUFL alternos entre paralelas

(c) ZUFL = ZOFL pues FL L OU (por construccion) y
OU es la base del triangulo isdsceles FOU (1)

(d) ZFPU = ZFUP , por (a), (b) y (c)
(e) El triangulo FPU es isdsceles (por (d)y FP = FU
(H FU = FO por (1)

(9) FP = FO por(e) y ()

oP
(h) FP = P (9)



AIGD ~ AKGD, luego
D _ oK

DI KD
EC_TQ
DI OU
TF _SH
UF  UH

BG
(i) FP = 3 por construccion
(j) OP = BG = GD por (h) y (i), y, ademas, BG y GD son
radios de la circunferencia
(k) TQ = EC por construccion
(@) £DIG = ZKDG , ambos son rectos por construccion

(b) LIGD = ZKGD, K esta en la recta IG

(a) ZKDG = ZOUP ambos son rectos por construccion
(b) ZKGD = ZOPU por construccion
(c) AKDG ~ AOPU por (a) y (b)
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(@) AOFU ~ AFQT por (1 -c)

ou U’

(c) HU L FH por construccion
(d) ST L US por construccion
(e) ZHUF = ZSUT opuestos por el vértice

(9) AUST ~ AUHF por (c), (d) y (e)

TU US
(h) UE m por (9)
TF TU
(i) —— =——+1 por composicion
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(j) SH = SU +UH por composicion

& _IN (@) TN = SH TNSH es un paralelogramo
DI UH
(b) AL or (5)y (a)
UF uH Y
()—Q ™ or (b) y (5-h)
ou un
(d) (4)
E 3 m (@) GI L ID por construccion
DG UP

(b) UH L HP por construccidn
(c) ZIGD = ZHPU por construccion

(d) AIGD ~ AHPU por (a), (b), (c)
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GE PT (@) EC L CG por construccion
GD UP
(b) PN L NT por construccidn
(c) ZCGE = ZNPT por construccion

(d) ACGE ~ ANPT por (a), (b) y (c)
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(@)

ADGE ~ AUPT (a) ZBGE = ZBGD + ZDGE por composicion
(b) ZQPT = ZQPU + ZUPT por composicion
(c) ZBGE = ZQPT por construccion
(d) ZBGD = ZHPU por construccion

(e) ZDGE = ZUPT por (a), (b), (c), (d)



DZ = ZG

() /DEG = /PTU

(9) ZDEG = ZPTU porque EC, DI (paralelas entre si y
perpendiculares a BG) estan en la misma proporcién que TN,
UH (6) (paralelas entre si y perpendiculares a PQ)

(a) ZGDE = ZPUT por (9)

(b) £GDZ = ZPUF por ser suplementos de angulos
congruentes (a)

(c) £DGZ = ZUPF por construccion
(d) £GDZ =~ ZUPF por (a), (b) y (c)
(e) (2-¢)

(f) El triangulo GDZ es isosceles, por (d) y (e)



