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L. Sea U(w1,x2) = alog(z — 1) + (1 — a)log(zs —T2) 21 >T1 22> T2

(a) Solucione el problema MaxU (1, xs) S.apixy + pats =m
(b) Interprete la solucién.
(c) Calcule V(p1,p2, m)
av. ov oV
(d) Calcule om op Db y verifique la validez de la identidad de Roy.
(e) Deduzca la funcién de Gastos y las funciones de demanda hicksianas

para la funcion de utilidad dada.

2. Suponga que la despues del proceso de optimizacién se obtiene la funcién
de Gasto

1 2
E(p,U) = (§p1 + /P1p2 + §P2)U

Obtenga de esta expresion :

h. ,.h. *, *
L5 x27 L5 1'2 yV(p,m)

3. Verifique el lema de Hotelling para el caso de una tecnologia tipo Cobb-
Douglas.

4. Una empresa produce un solo producto con ayuda de los factores de pro-
duccion K y L, la funciéon de produccién viene dada por:

q = log(K) + Log(L)
Los precios de K y L son respectivamente r y w.

(a) Encuentre los niveles éptimos de K y L que minimizan los costos dado
un nivel de produccién g

(b) Muestre que las funciones de demanda éptima K*(w, r, qo) y L*(w, r, qo)
son homogéneas de grado cero en r y w

(c) Calcule la funcién de costos éptima C*(w,r, qo)

(d) Muestre que si la empresa tiene una funcién de demanda p = a — bq
con a,b > 0 el nivel ¢* que maximiza el beneficio es positivo si y solo
si a? > wr

5. Compruebe la ecuacién de Slutzky par la funcién de utilidad dada por:

U(z1,x2) = alog(z1) + (1 — a)log(zs)



B

6. La funcién de Utildad en una industria es U(xy,x2) = Axzfz), considere

los siguientes problemas:

Pl: Maz U(X) s.a pr=m P wvectordeprecios
P2: Mar Pr saU(X)=U

oVi(p, m) Va(p,U)
om Y oU

donde Vi y V5 son las funciones de maximo valor, con los multipli-
cadores de lagrange asociados a los problemas P; y P, respectivamente.

(a) determine la relacién entre:

(b) Se conoce que Va(p,U) = —E(p,U) y que E(p,Vi(p,m)) =m
muestre que si Ay es el multiplicador para P; y Ay es el multiplicador
para P, entonces A\ Ay = —1



